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SUBIECTUL I (30 puncte)
Se considera numerele naturale nenule x, y si z care verifica egalitatea: D SR
0,(3) 0.2 0,1(6)
a) Aritafi ca x +2z este divizibil cu 10.
b) Dacé in plus 2y + z si x sunt prime intre ele, determinati X, y s z.
BAREM
i T o X
a) 0,(3) = 3,0,2 = 5,0,1(6) = s 5p
NV SR P X T
3x—5y—6z—k,x—3,y—5,z—6 ........................................................................................... 2p
x,y,zEN=>k=30t,x=10t,y=6t,z=5t,tEN ...................................................................... 10p
XA 27 = 208 = XA 2Z ¢ L0, ittt it iitiiee ittt it 3p
1 T2 a7 A PO S P S S R 2p
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SUBIECTUL II (30 puncte)

a) Se considerd A = {1,2,3,...,51}. Aflafi céte submultimi cu 3 elemente are multimea A n care
suma a doud elemente este egald cu al treilea element.
x2+x+y2—y_z+7
2 2 z+3
¢) Stabiliti daca exista un numar natural nenul a cu a#1, pentru care numarul 2009 se scrie ca o

b) Determinati numerele naturale X, y, z astfel incat:

3 : : : . +2
suma de trei numere naturale X, y, z direct proportionale cu a",a™ respectiv d".



a) Desen

Aratd cd AABD=AACD si obfine ABAD = ZCAD ...

BAREM

a) (1,2, 35,{1,3,4},{1,4, 5},...{1,50, 51} =49 SUBMUIIIL .oooooovvvvrmscicisse e

{2,3,5},{2, 4, 6},{2,5,7},...{2, 49, 51} =47 submultimi,..., {25, 26, 51} =1submulfim..3p

Finalizare 49+47+...+1=625 submulfimi.........cccooiiiiiiiiiiieees
+1 =]
by ) A evmmresen 43 AR R A4
2 2 z+3
+1 -1
x(x+1), y(y-1) pare deci x(x2 ),y(y2 ) sunt numere naturale..........oocooieviieiiins
1+Z%eN=>z+3eD4,zeN=>z=1 .....................................................
+1 =]
X P g g 0 m 1202 oo eee e
2 2
FiNAlizare X =1, ¥ =2 .. veuretunremnemmmummeresssnnessnistnmstiieiianasteesiosisnnansnaesnese
X z X+y+z 2009
¢) x+y+z=2009, =t —— AL U
a a a d'(l+a+a”) d'(I+a+a’)
2009 1 . __ 2009a . _ 2009a* 2
x=-——>€ Ny=——"= = E N 1+a+a" €Dygpg evveerceeneneaeenens

s 1+a+a’ €{1,7,41,49,287,2009} = a+a” € {0,6,40,48,286,2008} .........ooooovoo
Convine cazul a(a+1)=6,a=2=>x=287,y= 574,z2=1148 ...

SUBIECTUL III (30 puncte)

Se di triunghiul obtuzunghic isoscel ABC, AB=AC in care AD este indltime, AE si AF sunt
bisectoarele 4BAD respectiv 4CAD, Ee BD,F € DC. Fie M e AD astfel incat MD= AD.

a) demonstrafi ca MF || AE.
b) determinati masura 4BAC astfel incat MF 1 AC.
¢) pentru mdsura #BAC determinata anterior, precizati natura triunghiului AMC.

BAREM




AE, AF bisectoare = ABAE = AEAD = «DAF = XFAC..........c.cooviiiiiiiie 2p

Arata ca AdED = AMDF i obtine ZEAD = ZDMF ...............cccooouiiiiiiiiiiee i 2p
Observa ca AEAD si 4DMFsunt alterne interne si deduce paralelismulMF || AE ..................... 2p

b) Fie MF N AC = {P}....oie et Ip
Observa cd unghiurile MAP si AMP sunt complementare....................cocoooveererercoreseeeeresone. 3p
Deduce cd mésura unghiului AMP este 307...........c.coviiiiiiiieciieeeeee oo 3p
Calculeaza méasura unghiului ZBAC= 1207 .........cocooiviviiieieeeeeeeee oo, 3p

¢) Aratd cd AADC=AMDC si obtine 4CAD = ZCMD = 60° ...cco.oooviimei e 5p
AMAC = 60°deduce ca AMAC este triunghi echilateral..................coooeeeeeroveeeeeoeeeeeeeeeeeo, 5p

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru: 2 ore.
Se acorda 10 puncte din oficiu.



