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SUBIECTUL I (10 puncte)

Iepurasul de Paste i-a vizitat pe Matei si Andrei si le-a ldsat celor 2 frati un saculet cu n bomboane.
Cei doi au Inceput sa joace un joc, astfel incat iau alternativ 1, 2, 3, 4 sau 5 bomboane din saculet, fara a le
pune inapoi. Cel care ia ultima bomboana castiga. Daca Matei incepe jocul, determinati toate valorile posibile
ale lui n pentru ca acesta sd poata construi o strategie castigatoare si descrieti strategia.

BAREM SUBIECTUL I

Se observa ca la fiecare mutare a unui jucdtor, numarul de bomboane luate impreuna cu mutarea
anterioara a adversarului poate fi 6 (deoarece 1 +5 =244 =3 4+ 3 = 6) ccccceeiiiriiieiieieeeece e 2p
Fie r restul Tmpartirii lui n la 6, deci r poate fi 1,2, 3,4 sau 5. La prima mutare, Matei ia exact r
bomboane, lasand in sdculet un numar de bomboane divizibil CU 6 ...........cccvieiiiiiiiniiiiieeee e 2p
In continuare, la fiecare mutare a lui Andrei (care ia k = 1,2,3,4 sau 5 bomboane), Matei va lua
6 — k bomboane. Astfel, rimanand mereu multiplu de 6 bomboane n saculet ............ccoeeeeriieriieniieeniiennene 2p
Cum inaintea fiecarei mutdri a lui Andrei numarul de bomboane este multiplu de 6 nenul, Andrei nu
poate 1ua toate DOMDOANELE ..........cooviiiiiiiiieiieie ettt ettt et et e et e e e beeeabeebeennnes 2p

Asadar, Matei are strategie castigatoare daca si numai daca n nu este multiplude 6 .............c.......... 2p

Nota: Daca elevul indica doar raspunsul (n nu este multiplu de 6) fara a descrie strategia, se acorda
maxim 3p.
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SUBIECTUL II (10 puncte)
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Demonstrati cd nu existd niciun numar natural astfel incat fractiile

sa fie simultan numere naturale.
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BAREM SUBIECTUL II

Se presupune prin reducere la absurd ca existd un numar natural n astfel incat toate cele patru fractii

sd fie simultan NUMETE NATUTALE .........cccoiiiiiiiiieiieieeeee ettt e ettt e et e et eesbeeseesnseenseesnnas 1p
Atunci si suma celor patru fractii este nUMAr NAtUral ........ccccovveiiiriiiinii e 2p
. 2026n+2093 2093
ODtINE § = T = Ml o ettt ettt aes 4p
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Dar ——— = 1——, care nu este NUMAL NALUTAL ..........ccoeoiiiiiiiiiieieeie e 2p
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Contradictie cu presupunerea facutd. Asadar nu existd niciun numar natural n pentru care cele patru

fractii sa fie simultan NUMETE NATUTALE ........cc.oiiiriiiiiiiiie et 1p



